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WYZNACZENIE OKREGU POWINOWATEGO
Z ELIPSA OKRESLONA OSIAMI LUB SREDNICAMI
SPRZEZONYMI PRZY PRZYJETEJ OSI POWINOWACTWA

Jak wiadomo, znane sa sposoby wzajemnego powinowatego i kolineacyjnego [1], [2],
[3], [4] przeksztalcenia okregu 1 elipsy na siebie, tacznie =z  konstruowaniem
odpowiadajacych sobie wzajemnie Srednic sprzgzonych i osi przy jednoznacznie okreslonych
elementach omawianego powinowactwa lub kolineacji. W pracy zajeto si¢ wyznaczaniem
okregu powinowatego z dang elipsa, okreslong srednicami sprzgzonymi lub osiami, przy
przyjetej dowolnie osi powinowactwa. Praca nawiazuje do pracy S.Borunia [5], w ktorej autor
zajmuje si¢ konstruowaniem okregu powinowatego z elipsq okreslong osiami, i1 jest jej
poszerzeniem, gdyz podaje konstrukcje uogolniona.
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Dla elipsy okreslonej osiami A4.B. i C.D. i przyjetej dowolnie osi powinowactwa p,
(rys.1) konstruujemy najpierw potokrag o, przechodzacy przez punkty I=pA.B, i
II'=p C.D., ktorego srodkiem jest punkt O - srodek odcinka |I II|. Jak wiadomo,
kazdemu dowolnemu punktowi S, nalezacemu do okregu o, a przyjetemu za punkt
odpowiadajacy w omawianym powinowactwie srodkowi .S, elipsy, odpowiadaja prostopadte
proste a,=1S,i b,=1IS, - powinowate z prostymi a.,=1IS, L b.= IIS.. Jezeli jednak
w tak okreslonym powinowactwie punktom A, i B, — nalezacym do prostej a, i punktom C, i
D, — nalezacym do prostej b, ,przvporzadkujemy punkty A, i B, - nalezace do prostej a,
oraz punkty C,” i D,’ — nalezace do prostej b, okazuje sig, iz odcinki IA',,B'ol i |C,D,|
maja rozng dlugosc, co oznacza, ze nie wyznaczaja one okregu k, powinowatego z dang
elipsa o osiach A.B. i C.D..

W celu wyznaczenia okregu k, i jego srodka S, — powinowatego z dang elipsa o
osiach A.B. i C.D., prowadzimy najpierw proste c,= CB., d.=A.D. i s.cS.|d.|c.,
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przecinajagce 0§ powinowactwa p, odpowiednio w punktach III =pd,, IV =pc. i
V=ps.. Poniewaz prostym ¢, d, i s. nalezacym do ukfadu ptaskiego elipsy, w
uktadzie okregu musza by¢ przyporzadkowane proste ¢,, d, i s, — zawierajace z osiami a, i b,
okregu k, kat 45°, przeto srodek S, okregu k, jednoczy si¢ z wierzchotkiem S, trojkata
I1VS, majacego w wierzchotku S, kat rowny 43°. Poniewaz miejscem geometrycznym
wierzchotkow 8, trojkatéow IV S,, majacych w wierzchotku  kat rowny 45° jest
okrag k; o srodku O, € (S.V) opisany na  rownoramiennym trojkacie prostokatnym
S. 1V, przeto szukany punkt b — srodek okregu k,, jest punktem przecigcia si¢ okregow k; 1
o. Prosta k=S8.S, okresla kierunek omawianego powinowactwa, za$ proste: A.A4, || B.B, ||
Cc.C, || D.D,|| k=S.S, w przecigciach z prostymi a,=1S, 1 b,=1IIS, wyznaczaja
odpowiednie wierzchotki 4,, B,, C, i b srednic sprzezonych A,B, i C,D, okregu k, ,
powinowatego z dang elipsg o osiach A.B. 1 C.D. —rys.1.

Przeprowadzajac analogiczne do omoéwionych konstrukcje dla elipsy okreslonej $rednicami
sprzezonymi A.B. 1 C.D, 1 przyjetej dowolnie osi powinowactwa p, wyznaczamy okrag k, o
srodku S, powinowaty z dang elipsg A.B.C.D., ktore zobrazowano na rys.2.
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THE CONSTRUCTION OF A CIRCLE AFFINE WITH AN ELLIPSE
DEFINED BY AXES OR BY CONJUGATE DIAMETERS
FOR A GIVEN AXIS OF AFFINITY

In the paper arbitrary axes (diameters) of an ellipse and an arbitrary axis of affinity are
assumed. Next a circle affine with an ellipse is constructed. The constructions are presented for
an arbitrary location of axis of affinity.
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