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WYZNACZENIE OKRĘGU PowINowATEGo
Z ELIPSĄ oKREŚron4 oSIAMI LUB ŚnnoxICAMI

SPRZĘZONrYMI PRZY PRZYJĘTEJ oSI PowINowACTwA

Jak wiadomo, znane Są Sposoby wzajemnego powinowatego i kolineacyjnego [1], [2],
[3], |4] przekształcenia okręgu i elipsy na siebie, łącznie z konstruowaniem
odpowiadających sobie wzajemnie średnic Sprzęzonych i osi przy jednoznaczrue określonych
elementach omawianego powinowactwa lub kolineacji. W pracy zajęto się Wznaczaniem
okręgu powinowatego z daną elipsą określoną średnicami sprzęzonymi lub osiami, przy
przyjętej dowolnie osi powinowactwa. Praca nawiązuje do pracy S.Borunia [5]' w ktorej autor
zajmuje się konstruowaniem okręgu powinowatego z elipsą okreŚloną osiami, i jest jej
poszerzeniem, gdyz podaje konstrukcję uogolnioną'
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Dla elips1. określonej osiami A"B" i C"D" i p,.yjętej dowolnie osi powinow actwa p,
(rys. 1) konstruujemy najpierw połokrąg o, przechod zący przez punkty I : p A"B" i
il _ 

P C,D,, ktorego środkiem j.lt punkt o środek odcinka |1 II|. Jak wiadomo,
kazdemu dow.olnemu pun}towi .s', nalezącemu do okręgu o) a przyjętemu za punkrt
odpowiadający w omawianym powinowactwie środkowi ,S" elipsy, oapo*iaoa;ą prostopadłe
proste a ,: IS', i b',: IIS', - powinowate z prostymi ar= IS" t br: IIS.. Jezeli jednak
w tak określon1m powinowactwie punktom A" i B" _ na|eżącym do prostej a. i punktJ. ." '
D" _ nalezącym do prostej b" ,Pr4PorządkujeTy punkty A, , i B, , _ nalezące do pros tej a, ,
oraz punlcty C,, i D,, _ nalezące do prostej b,,, okaanje się, iz odcinki |4,,B,,1^ i ]Ć",n,,|mają roŻną dfugośc, co oznacza, Że nie Wznaczają one oklęgu ło Powinowatego z daną
elipsą o osiach A.B"i C"D,.

W celu wyznaczenia okręgu ko i jego środka & _ powinowatego z danąelipsą o
osiach A,B" i C,D., prowadzimy najpierw proste c": CrB", d": A"D, i s" G S" ll d"ll 
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przecinające oś powinowactwa p, odpowiednio w punktach III : Pd", IV _ pc" i
V : p'", Poniewaz prostym c,, tl" i s" nalezącym do układu płaskiego elipsy, w
układzie okręgu muszą byc przyporządkowane proste Co, d, i so _ zawierające z osiami ao i b,
okręgu k, kąt 45o,, przeto środek ̂ S, okręgu ko jednoczy się z wierzchołkiem .S, trojkąta
I V S,, mającego w wierzchołku ^S, kąt rowny 45o. Poniewaz miejscem geometrycznym
wierzchołkow & trojkątow I V s,, mających w wierzchołku kąt rÓwny 45o, jest
okrąg kI o środku ot e (S,V) opisany na rownoramiennym trojkącie prostokątnym
& r V, przeto szukany punkt Ó _ Środek okręgg ko, jest punktem przecięcia się okręgow /<l i
o. Prosta k: sJ' określa kierunek omawianego powinowactwa' zaś proste.. AA,|| B"B,||
C"C, || D"D,|| k _ s"s, w przecięciach z prostymi ao: IS, i b,: IIS, wyznaczają
odpowiednie wierzchołki A,, Bo' C, i b średnic Sprzęzonych A,B, i C"D, okręgu k, ,
powinowatego z danąelipsą o osiach A,B" i C"D, _ ryS.1
Przeprowadzając analogiczne do omowionych konstrukcje dla elipsy określonej średnicami
Sprzęzonymi A"B"i C"D,i prryjętej dowolnie osi powinowactwa p, wznaczamy okrąg k, o
środku ̂ so powinowaty z danąelipsą A"B"C,D", ktore zobrazowano na rys.2
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In the paper arbitrary axes (diameters) of an ellipse and an arbitrary axis of affinity are
assumed. Next a circle affine with an ellipse is constructed. The constructions are presented for
an arbitrary location of axis of affinity.
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