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W pracy ./0�����	� ����"�1	 ����	#���	2�"�3	�� �/	- �	4game form), która tworzy
mecha����	  ����"�	�.�+�-�#3'�	"�����/	 (��0&�"3	���0��	 �'����������	  ����5	��60�

��'(�����	 ����"�	4�-�0���	�	0�����'#3	� ��(��	[1]), interpretuje sygn�+�	θ ∈ Θ	"��+���

��	2 ���	N uczestni�7"	 ����5	8���/2���	�-�0���	�	 �-�+3	�&���'#�	ξ 	0�����#�	2 ��0���+�

��"� 7"$	�	����/2���9�-�0���	�	 �-�+3	"�'���	η	2 ��0���&�	"���� 	"�2+��5

8�	 ����	���'�#���	 ��"�6���	 #���	"������	"��&�	 #�0������	 #�0�� �0��-�$	 ��"�ru
niepodziel��-�	40&�	����&����	�"�-�	2 ��#��#���	"�&����	��60�#	��� ��	 7"��	�	#�0����:

'�;5	<��2�� u#���	(��0�&	0"��� ����$	 ��	���'��$	6�	 ������#3	0"��	����"��	�� ���	(��0&�=

�2 ��0�"'�	�	��.�"'�5	<����	-��+0�"�	 76��	��/	�0	 ����	���'�#��-�	���$	6�	��"� $	��7:

 ��	(��0&�#���	#���	'�+��"�'��	2�0���&��$	�9���6�	���$	6�	��60�	��� ���	��+�0�	"	��� '��

0�"�&��	"�&����	��"� �$	#����	'('�	��	�. �'�15

��'(������	 ����"�	�2� ��	��	����0�'(	���'#�	2�0"7#��'(	2����0�#3	0�. ��	�0���:

���"���	 �-�+�	"�'���5	>�	"�/'�#$	������#3	��'(������	 ����"�	'(� ���� ���#3'�	��/	2�:

630�����	"+�?'�"�?'����	4�-�0��?1	����"�'#�$	�.�&����"����	.�06���$	 ��0�"�0��&��	 �:

'#���&��?1$	 ������"��?1	 "	 ������	 %� ���;	 [1]. W niniejszej pracy przeanali��#���$	 '��

��6��	 �������"�1	  �-�+�	 "�'���	 ��'�� 2��/��	 �9��� ��	 ���'#�	 2�0"7#��'(	 0�	 ��'(�:

����7"	-��+0o"�'(5	% �����&���#���	 ���6�	  76��'�	2���/0��	  ������	���'�#���	�	  ��:

����	-��+0o"��5	)	��@'�	��	2�0���"��	���&���	"+����?'�	��'(������	�2� ��-�	��9"+�:

���?'�	���'#�	2�0"7#��#	��2 �#����#���	 �-�+/	�2+��	�����"�&�3	0�	 ���7"	-��+0�"�'(5

�����	�����
�������� �����!����

���+�0���$	6�	"	(��0&�	./03	����"���	�'������'��1	�.�0"��	�� ���=	2�2���	�	2�0�6�5

8��'(	 "9(��0&�	 �'������'��	 2�"��	 &�'�.�	 �2 ��0�"'7"	 4����'���	 �'(	 ���� �'#/	 2 ���



*A� %��� 	%�+��$	,�-������	��'��+�"���

��0��s l∈ S) oraz kupuj3'�'(	4����'���	�'(	���� �'#/	2 ���	��0���	m∈ B;5	�� �?&�#3	���

�"�#�	2 ��� ��'#�	"	2����'�	2�"��'(	�2� ���� ���"���'(	��� �5	8�#2 �����3	��� �3$	"+�:

?'�"3	0&�	 ����	���'�#��-�$	��	��7 ��	0�����"���	#���	�. 7�	���2�0���&����	#�0������:

��	 0�. �$	 #���	 �+�6����	 2 ���	 �'�����i�7"	(��0&�	 #�0����	 '��	��� ��"�'(5	 ������	 �+�"�$

��60�	��2�#3'�	��+�0�	��� �/	��2��$	�	�� �?&���#	2 ���	��� ����	�������l��#	'����$	 #��3
#���	 ��	"	 ������	 ��2+�'�1	 ��	 0���	 ��"� 	 4em;5	 %�0�.���$	 ��60�	 �2 ��0�#3'�	 ��+�0�	 ��� �/

�2 ��0�6�$	�	�� �?&���#	2 ���	���-�	������&��#	'����$	��	#��3	-��7"	#���	��	�2 ��0�1	0���

��"� 	 4sl;5	B&�	  ����	-��+0�"�-�$	��	��7 ��	�'������'�	(��0&�#3	'�+��"�'��	2�0���&����

��"� ���$	��60�	�	��'(	��6�	2����0�1	 76��	�������&��	"��&��?'�	��2�� ��.�"ania/pro-
dukcji – do parametrów ofertowych dochodzi maksy��&��	"�&����	�. ���$	 #���	'('�	��:

��2�1	��.�"'�	m-ty (dm
max

;$	&�.	�2 ��0�1	�2 ��0�"'�	l-ty (pl
max).

B&�	  ���7"	 .��	 0�0����"�'(	 �- ���'��@	  �-�+�	 �&���'#�	��6�	 .�1	 0�����"���	 ��

2���'3	���o0�	��'(+����#5	%�&�-�	���	��	���� �-�"����	��� �	��2��	"�0+�-	��&�#3'�'(

'��	��� ��"�'(	� ��	��� �	�2 ��0�6�	"�0+�-	'��	�� ����#3'�'(5	8���/2���	��� ��	0�	 ��&���:

'#�	 �3	 2 ��#��"���	 ��&�#��$	 2�'�3w���	 �0	 ��#�� �������#���'(	 ��� �$	 �6	 0�	"����'�����

'���$	2 ��	��7 �#	"�&����	2 ��#/��'(	��� �	��2��	4�	'�����	��� ��"���	���	��6�����	�0	��#

'���;	� 7"��	��/	�	"�&������	2 ��#/��'(	��� �	�2 ��0�6�	4�9'�����	��� ��"���	���	"�:

6�����	�0	0���#	'���;5	<�-�+/	�&���'#�	��6��	���6�	2 �����&���"�1	�a podstawie diagra-
mu Marshalla (patrz rys. 1).

��"�����B��- ��	�� �(�&&�	�. ���#3'�	�&���'��3	 �-�+/	�&���'#�

��+76��$	 6�	 ��� ��	 �2 ��0�6�	 �3	 �2� �30��"���	 "	 �2��7.	 �����&�#3'�$	 ��?	 ��� ��

��2��	"	 �2��7.	 ��� ���3'�5	 ����'���	 2 ���	 ��0���	 k numer ostatnie#	 ��� ��	 �2 ��0�6�$
��7 �	�����+�	2 ��#/��$	��?	2 ���	��0���	j	���� 	��������#	��� ��	��2��$	��7 �	�����+�	2 ��#/:

��5	 ��0���	 k+1	 ./0���	 ��?	 ����'��+	 ���� 	 2�� "���#	 �0 ��'���#	 ��� ��	 �2 ��0�6�$	 ��0���

j+1	./0���	����'��+	���� 	2�� "���#	�0 ��'���#	��� ��	��pna.

#������ ��
�����

)	 &��� ��� ��	 ������#�	 "��&�	  �-�+	 "�'���	 �����"���'(	 �� 7"��	 0�	  ���7"	 ���'�#:

��'($	#��	�	0�	 ���7"	-��+0�"�'(5	��-3	��	.�1	2 ����	 �-�+�	�2� ��	��	"����'�����	'���
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����������	 ���	 �	 ���
	���	 	 �!����	 ������	 ��	 ��
�������	 ����� ��	 �������	 ���	 �"����#

�����	$�� �
����%	�	���%	�����	���� 	���e��		���
���	%�&	�	�����	[2].
'	�����	��	���������	%�	
���	���� �	�������	(����%	�			�����	���%���	�	�����	[3],

dotyczy rynków aukcyjnych. Druga z nich, opisana przez autorów w pracy [2]�	 
����	�

������	��� 
o�����	)��� �	��		�%����	��	�
%�������	�	���������	��	
	�� ����

���������	
���
��������


)��� �	 ��	 
����	�	 ������	 ����������	 �	 ��%��
�	 
����	 � �*����*��	 
������	
��+

	��
��*,	 
���������	 (�����#�"�������*,	 ��������	 ��
���
�����	 ����������*,�	 ���		 % �#

��	 	�������!����	 ��
!����	 ����	 ���%���	 %����	 
���
&	 ����	 	
�
�"��o����	 ��
�����

�����&	C�������	-Modified Vickrey Double Auction). Proponuje on wyznaczenie rozchylo-
nych cen kup��	�9%��	�
�!��	.9���	����	%��	�
�!�	��%�	��	���	���	��	�		
����%	�			�����#

*��	�����%	��	�
�	������	�"����	%��	�
�!�	�9�%�������	��	��&���	�"����	�����	-����		��������

-�//�		�*	����		�����	��%�	��	���	a��	��	�		��&�%	�		9�����*��	�����%	��	�
�	������	�"��#

��		�����	�9�%�������	��	��&���	�"����	%��	�
�!�	-����		��������	-0//�	'9
��%	��	�	&*��	�����

���� &	�&	�&
	��
�	��	���,	���� �	������

{ }1min ,S
k js e+π = (1)

{ }1max ,K
j ke s+π = (2)

$
������
��������	������
�����
�����
��
������

W niniejsz�
	��	
	����	��	�
%�������		�%�����	��	���	����		�	��
���	
���
�	������

1� �!
�	�%t������	���������	��� 
�	����������	��	������	��	�%�����	���
����	�����
	�����#


�	 ������
��	 (�	 %������	 ������	 ��%�&����	 
����%��	 ���������	 	�*	 ��	 %������	 ��
�!�


����%��	%��	edawców (tab. 1).

%
���
��

2���	�"������	��	�%������	���������	��� 
�	���������

3�	��
%�����	���� �	��������	�%�������	!�	��	��&����		�%�� �	
	����&,	�"���	%��	�
�!�

���		
	����&,	�"���	������	3�	��
%�����	������	���� �	��������	-����		��%�	0/	��
	�
��	!�

��
��%	�%�������	��	��&���	�"����	%��	�
�!�	����%�	k = 9�		�*	��
��%	�%�������	��	��&���	�"��#

l 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 
Sprzedawcy sl  

[PLN] 
106 108 112 124 127 129 131 133 135 140 148 149 

m 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 
Nabywcy em 

 [PLN] 
171 166 164 159 156 148 146 145 143 137 136 127 



��0 (����	(� ���	4������%		5��	� ��%��

��	�����	����%�	j = 9. Na podstawie tych danych obliczamy ceny rynkowe. Podstawia���


�	�	���	-�/	���	�
���
�	�������	���&	%��	�
�!�	�����

{ } { }1min , min 140,143 140S
k js e+π = = =  D(E3F�

6��	���	�
�,	�������	���&	������	���	�%�amy ze wzoru (2) i otrzymuj�
�	�����*,

{ } { }1max , max 137,135 137K
j ke s+π = = =  [PLN].

��������$�����
	���%�����	����	�����	
���	
�	��	�� �
�	
����	�����	���
��

��	�����	��������
	���		�����	���� �	��������

Mechanizm Yoona (Modified Vickrey Double Auciton/	 ��%��
�	 � �%��*,	 	��
��*��


���������	 �����	 %����	�	 	���&��	 
��	 ��	�%������	 
�	 %� �
����	 %	�	�����	 �"���	 -
���


�	�����	[3]/�	6��		���%�����,	�&	� �*����*,�		� �!
��	!�	%��	�
����	k = 9	�%� ���	�� ���,

��	���&	��	���	e�����	��	�		%��������&	%����	����	�"�������	��!�	��	��
��%�,	%����	���&

�"������	 
�	 �����*��	 ��7	 G	 ε�D(E3F	 -�
	��	 7	 H	 ε HH�/�	 ���	 	
��������	 ���������	 I�
���

�	��
	��	���
��	���		
����	%�&	������!	��	���	���o��	����	%��	�
�!��	�
�!	���		
�������

%�&	�����*��	sk+1 oraz ej�	I�*��		�*	����	�"������	%��	�
����	
����nalne��	��	�����	�	���#

��*,	��7	 D(E3F�	����	�%		
����	 %�&	���������	�
�!	���!�	 %�&�	!�	 �%������	�"����	 %��	�
�#

!�	 ���	�%�����%	�	 �
	 	��"����a���	 ��	�		 %��	�
���&	 k#�����	 �	 �����	 �"�������	 ��&�%	��

�
	 ��7	 D(E3F	 G	 �"����	 %��	�
����	 k + 1 o cenie równej 140 [PLN]. S��	�
����	 k = 9
	�%�����	�
�	������	�	��	 ����	
���%��		�%�����	��	��&���	
������	�%���	�
�	�����	%��	�#


����	k + 1 = 10�	5��	��&�	��
	�
��	!�	��

������	k = 9	���	�� ���	%�&	%��������,	����

�"�������	 .
�����	��	�����	&	
�!��	��	���o��
	�,	
��	��!
���	 ������	��	�%�����	 ������

5��	��&�	��
	�
��	!�	
���
�	�����	
���	������	�
�����	��	%���������	����
�nczych pod-
miotów.



�������	
�	������	
���		�	��
���	�����������	
���
�	�������� ��8

��"��"�
��������� ��������������������� ��
���

'	 ��
	 ��	
	����	��	�
%����
�		�%��%������	 ���� �	�����	
�	���
��	�	 *��
���%��

��� 
���
�	9����
	�
��	�	�	 ���� �		������	
����	� �%��*���	$���	
�	��	�� �
�	 %���#

�	���		�%�� �	��	����	��	������	�"��������			����	�
�����	��	
	�� ��	����
��%�	�o��
�#

��	�	�&��		�%�� �	����		�����������	�������	��	� �
�	~N(10, 3) (patrz tab. 2).

��������

:"����	��	�%������	��� 
�	���������

3�	 ��
%�����	 ���� �	 ��������	 ������	 ��
�������	 �%�������	 !�	 ��	��&��	 	�%�� �	 
	��#

��&,	�����;%	���	�"���	%��	�
�!�	-k = 9/	���		
	��%�&,	���
��!szych ofert kupna ( j = 10/�

:"����	�����	�9�����!%	��	%��*��
	��	��&����	�����	�"�������		�%�� �	��	��&��	�	&*������

1�	��
���	���� �	�� ��	�����	�����	���	����	��	���	�������	)������	����	%��	�
�#

!�	����%�

{ } { }1min , min 140,137 137S
k js e+π = = = [PLN].

Natomiast rynkowa cena zakupu wynosi

{ } { }1max , max 136,135 136K
j ke s+π = = =  [PLN].

Ceny wyzna�	���	�	����	�
��
	��	�� �
	��	��%��
� �	� �%��*,		��
��*��	
�����#

����	3��%�����	�9��	���
��	���
��	��� 
�����	���		��%	�		����
	�	����	� �%��*,	-��%�	8/�

9���
�	 %�&	 ��	 %��	�
����	 k = 9�	 ��!�	 ��	 ��
���*,	 %����	 ���&	 ����!��	 �����*��

��������	����	%��	�
�!�	�	���		�%����	��	�
�	������	1
�����	%�&	��
���	����	���������	$��

�%�������	������		� �!
��	!�	��
���% 	��	%����	���&	��	���	���o��	
�	�����*��	�8J	D(E3F�

I��	�%��
�����	��	�*�����		
�����	%�&	����	���������	(�
��!%	����	����	�"�������	%��	�#


����	 
�����������	 %����
��� �	 �
�	������	 
�����������	 ��������	 1
���j%	� 	 %�&

������!	 �
	�� 	 %�
���	 
�����������	 %��	�
����	 -��
���	 ���	 	�%�� 	 ��	 �
�	�����	 ���

�	 ����	�
��
	 ��	�� a
	��/�	 9��	�
����	 
����������	 ��
��%	��	 ���&�	 �%� ��� 	 ��
���*,

���!�	���&	��	���	�������	)������	����	%��	�
�!�	����%�	����	

{ }min 140,143 140Sπ = =  D(E3F�

l 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 

sl [PLN] 106 108 112 124 127 129 131 133 135 140 148 149 Sprzedawcy 

max
lp [jd] 9 13 6 6 17 8 8 9 13 10 11 4 

m 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 

em [PLN] 171 166 164 159 156 148 146 145 143 137 136 127 Nabywcy 

max
md [jd] 9 11 8 9 13 7 7 8 8 13 12 8 



��� (����	(� ���	4������%		5��	� ��%��

	�*	�������	����		�����	����%�

{ }max 137,138 138Kπ = =  D(E3F�

'�
	�
�	 ��&��	 !�	 %��	�
����	 
���������	 ��
���% 	 ���
���	 ����	 ��	���	e������

�	 %	�	������*��	 ���&	 %��	�
�!��	'�
	�
��	 !�	 ������ �	 %�&	 	���&��	 
��	 ��	�%��i����	 ���

�� ���,	��	���&	��	���	�������

��"��#���$�����
	���%�����	����	�����	
���	
�	��	�� �
�	
����	�����	���
��

��	�����	��� 
���
	���		�����	���� �	��������

$����	� �%��*��	
������	
�	�����	��%�&������	
��	 ������	����������	%�	 �������

��	�	 	�%�o%������	��	
�	 ������	��� 
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